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Laboratorio 3

Existencia de limites

1. Para la funcién cuya grafica estd abajo determina los limites laterales en z = 0,1,2,3, 4.
Obtén todos los nimeros reales a en el intervalo [1, 4] para los cuales el limite en z = a existe.

2. Sea
2243 si —3<z< -1,
f(x) =< 222 si —1<z<1,
3z —1 si x> 1.
(a) Grafica f(x),
(b) Determina los siguientes limites
I i I li li ,
lim f(z), lim f(z), lim f(z), lm_ f(z), lm f(z)
(¢) ¢En qué puntos de Dom(f) existe el limite?
(d) Determina explicitamente la funcién g(z) = 3f(2z —2) + 4, graficala y determina en qué

puntos de Dom(g) existe el limite.

3. Da un contraejemplo si la proposicién es falsa, es decir, un ejemplo que sustente la falsedad
de la proposicién. Si es verdadera la proposicién justifica.

(a) Si lim f(x) existe y lim g(z) no existe entonces lim (f(x) + g(x)) no existe.
r—a r—a r—a

(b) Si ninguno de los limites lim f(x) y li_r>n g(x) existe entonces
r—ra €T a
lim (f(z) + g(x)) no existe.
r—a

4. De las siguientes afirmaciones, indica cudl siempre es cierta (argumenta), cudl puede ser
cierta (da un ejemplo donde sea cierta y otro donde no lo sea) y cuél nunca puede ser cierta

(argumenta).
e lim f(z) = f(3).
z—3
. . _ . 3 _
o Si Il_l)n_17f(a?) = —2 entonces xl_l)rr_17f (x) 8.

o Si ;1_>m5f(ac) = 8 entonces ilg%a 1/f(z) =1/8.

Si i =4y li =8 ent li =6.
* 8i lim f(z) y lim f(z) entonces lim f(z)
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e Si lim @) =1 entonces f(0) = 0.
z—0 X
cfl@) . . :
e Si lim —* =1 entonces lim f(x) existe y es igual a 0.
z—0 X x—0

Propiedades de limites

5. Sup6n que 1in}1 f@)=0y lin}1 g(z) = —3. Calcula, si existen, los limites en a = 4 de g(x) + 3,
z— z—

2 g(z)
(o), (@), T2

6. Supén que lim f(z) =Ay lim f(z)= B. Calcula, si es que existen,
z—01 z—0—

li 3 _ li 3 _ li 2_ 4 li 2_4_
A S ), iy St g St ), g Jem )

7. Utiliza propiedades de limites para demostrar que si lim f(z) = Ay limg(z) = B # 0
Tr—a

9 r—a
1+3
entonces lim %(m) existe.
z—a g (I)
) . f(@) - . . .12
8. Supédn que lim —= = 1, utiliza propiedades de los limites para demostrar que lim —— =0
t—0 ¢ t—0 f(t)

9. Prueba que si lim f(z) = 4 entonces lim f(z + 1) = 4.
r—3 T—2

Calculo de limites

10. Calcula los limites de las siguientes funciones en el punto indicado. Primero realiza un anélisis
cualitativo para determinar existencia o posible valor del limite.

o 4z — 22 olimx_S
clms— ST 1
3 =z
. Vit —v1l—-2 x+3
e lim °

i —3++-2t+5 , b+2(h—1)—Vb
m ——— m
t=-2 /11+t—3 1 h—1




