Calculo Diferencial e Integral 1

Ejercicios para el Laboratorio 3

Funciones a trozos

1. Para la funcién cuya gréfica esta abajo determina los limites laterales
en r = 0,1,2,3,4. Obtén todos los nimeros reales a en el intervalo
[1,4] para los cuales el limite en x = a existe.

2. Sea
—224+3 si —3<z< -1,

flx) =< 222 si —1<z<1,
dr—1 si x> 1.
(a) Grafica f(z),

(b) Determina los siguientes limites

lim f(z), lim f(z), lim f(z), lm f(z), lm f(z),

r—1t z—1— r——1+ z——1— r——3+

(¢) ;En qué puntos de Dom(f) existe el limite?

(d) Determina explicitamente la funcién g(x) = 3 f(22—2)+4, graficala
y determina en qué puntos de Dom(g) existe el limite.

Existencia limites

1. De las siguientes afirmaciones, indica cudl siempre es cierta (argu-
menta), cudl puede ser cierta (da un ejemplo donde sea cierta y otro
donde no lo sea) y cuél nunca puede ser cierta (argumenta).

o lim f(x) = £(3).



Si lim_f(z) = —2 entonces lim_f3(z) = 8.
-7 -7

Si lin% f(z) = 8 entonces lin% 1/f(x)=1/8.
T— z—

Si lim f(z) =4y lim f(z)= 8 entonces lim f(z) = 6.
T—5~ =D

z—5+
e Silim J@) = 1 entonces f(0) = 0.
z—=0 X
. flx) : : :
e Si lim =—— = 1 entonces lim f(z) existe y es igual a 0.
z—=0 T z—0
2. Supén que liHle f(z)=0y liHAll g(x) = —3. Calcula, si existen, los limites
x> T
9(x)
=4d 3 2 _—
en a e g(x) +3, (9(x))*, zf(z), o) -1

Demostracién formal de limites

3. Encuentra el valor de 6 > 0 que hace que para toda x que satisface
0 < |x — o] < § se cumpla que |f(z) — L| < € si:

o f(x)=v19—2,20=10, L=3ye=1,
o f(x)=120/x, 20 =24, L =5y e=1/2.
Calculo de limites

4. Calcula los limites de las siguientes funciones en el punto indicado.
Primero realiza un anadlisis cualitativo para determinar existencia o
posible valor del limite,
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