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1. Sea			𝑓:ℝ → ℝ						definida	por			𝑓 𝑥 = 𝑥! + 1 𝑠𝑖 𝑥 ≤ 1
− 𝑥 − 𝑎 ! + 𝑏 𝑠𝑖 𝑥 > 1				,	

determina	𝑎		y			𝑏			para	que	𝑓(𝑥)	sea	derivable	en	todo	ℝ	.	
	
2. Determina	la	ecuación	de	la	recta	tangente	a	𝑔 𝑥 = 𝑥! + 𝑥 + 1 ( 𝑓 𝑥 ! + 3)		

en	  𝑥!	=	1			,	si	𝑓 1 = 1, 𝑓  1! = 4 , 𝑓 𝑥 ≥ −1	,	para	toda	𝑥  .	
	
3. Sea		𝑓:ℝ → ℝ						definida	por			𝑓 𝑥 = 𝑥 𝑥 			

(a) Demuestra	que	𝑓		es	diferenciable	ℝ\{0}		y	calcula	su	derivada.		
(b) Estudia	la	diferenciabilidad		de	𝑓		en	el	punto	𝑥 = 0 .	
	

4. Sean	𝑓,𝑔 ∶ ℝ → ℝ			tales	que	𝑓		es	diferenciable	en	ℝ	,	𝑓 0 = 𝑓 𝜋 = 0			y		𝑔	es	
tal	que	𝑔 𝑥 = 𝑓 𝑠𝑒𝑛 𝑥 +  𝑠𝑒𝑛(𝑓 𝑥 )		.	Demuestre	que		 	 	 		
                   𝑔! 0 + 𝑔! 𝜋 = 𝑓! 0 + 𝑓′(𝜋)	

	
5. Sea		𝑓:ℝ → ℝ						definida	por			𝑓 𝑥 = (!!!!)!!

!
+ 𝛼 − 1 𝑥! + 2𝑥	.	Determine	

los	valores	de	𝛼			para	los	cuales		𝑓		es	creciente.		
	

6. Sean	𝑓,𝑔 ∶ ℝ → ℝ			definidas	por				𝑓 𝑥 =  3𝑥 + 𝑥 				y			𝑔 𝑥 =  !
!
𝑥 − !

!
𝑥 .	

Demuestra	que	ni	𝑓′(0)		ni		𝑔′(0)		existen	pero	que	(𝑓𝜊𝑔)′(0)	sí	existe.		
	


