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1. Considere	𝑓:ℝ\{0} → ℝ		definida	por		𝑓 𝑥 = 𝛼 !"#(!!)
!

𝑠𝑖 𝑥 > 0
1− 𝑥! 𝑠𝑖 𝑥 < 0

				

	 donde	𝛼 ∈ ℝ	es	una	constante.		
a. Calcula		lim!→! 𝑓(𝑥)		y	lim!→!! 𝑓(𝑥).	
b. Determina	el	valor	de	la	constante	𝛼	para	la	cual	se	puede	extender	la	

función	𝑓	de	manera	que	la	nueva	función	sea	continua	en	𝑥 = 0.	
c. Se	denota	por	𝐹:ℝ → ℝ	a	la	extensión	de	𝑓	obtenida	en	el	inciso	b.	Indica,	

justificando,	el	rango	de	la	función	𝐹.		 	 	 	 	
	
2. Sea	𝑓: 0,1 → [0,1]	continua	para	toda	𝑥 ∈ [0,1].	Demuestra	que		existe	

𝑥 ∈ (0,1)		tal	que	𝑓! 𝑥 = (1− 𝑥)!.	
	
3. Dadas	𝑓,𝑔: 0,1 → [0,1]	dos	funciones	continuas	tales	que	𝑓 0 = 0 , 𝑓 1 = 1,

𝑔 0 = 1		y	𝑔 1 = 0.	Demuestra	que	existe	un	valor	𝑐 ∈ (0,1)	tal	que	
𝑓 𝑐 = 𝑔(𝑐)	

	
4. Determina	𝛼		y		𝛽	para	que	la	ecuación		de	la	recta	tangente	a	la	gráfica	de	

𝑓 𝑥 = 2𝑥! + 𝛼𝑥 + 𝛽	en	el	punto	(0,1)	sea	𝑦 = 𝑥.		
	
5. Encuentra	el	valor	de	𝑐 ∈ ℝ		que	hace	que	las	curvas	𝑦 = 𝑥!					y					𝑦 = 1− 𝑐𝑥!	

sean	ortogonales	es	decir	que	en	los	puntos	de	intersección	las	tangentes	
forman	un	ángulo	recto.		

	


