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1. Sean f : Df ⊂ R→ R una función, a ∈ R un punto de acumulación a la derecha y a la izquierda
de Df y l ∈ R. Demuestre que lim

x→a
f(x) = l, si y sólo si existen y son iguales a l los ĺımites

laterales de f en a, es decir, lim
x→a+

f(x) = l = lim
x→a−

f(x).

2. Calcule, si existieran, los siguientes ĺımites, justificando el cálculo o la no existencia del ĺımite.
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3. Sea f una función real de variable real que satisface |f(x) + x2 − x| < x4 para todo x 6= 0.

Averigüe si lim
x→0

f(x)− 1

x
existe.

4. Sean a y b constantes reales distintas de cero. Determine la relación entre a y b de modo que:

lim
x→0

[
sen (π + ax)

bx
− 2

]
= 0.

5. Demuestre la continuidad de la función f(x) = x2 − 2x en cualquier punto x0 ∈ Df , determi-
nando para cada ε > 0 un número δ > 0 tal que |f(x)− f(x0)| < ε siempre que |x− x0| < δ.

6. Determine el conjunto de los valores del parámetro real α para los cuales la función definida
por f(x) = (αx2 − 2αx+ 1)−1 definida en [0, 1] sea continua en todo el punto de ese intervalo.


