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1. Supón que f : [a, b] −→ R es continua en [a, b] y diferenciable en (a, b). Si

f ′(c) 6= 0 ∀c ∈ (a, b) entonces:

a) f es inyectiva (x 6= x′ =⇒ f(x) 6= f(x′)).

b) Si f(a)f(b) < 0, f tiene una única ráız en (a, b).

c) Si f(a) < f(b) entonces f es creciente en [a, b]

2. Supón que f es continua en [0, 1], diferenciable en (0, 1), f(0) = 1 y que

|f ′(c)| ≤ 2 ∀c ∈ (0, 1). Pruebe que:

1− 2x ≤ f(x) ≤ 1 + 2x ∀x ∈ [0, 1]

3. Prueba que |cos(x)− 1| ≤ |x| ∀x ∈ R:

(Sugerencia: Usa el TVM en [0, x] si x > 0 y en [x, 0] si x < 0)

4. a) Usa el TVM, la función y el intervalo adecuado para probar que:
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b) Elige a y b adecuados en el inciso anterior para probar que:
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5. Prueba que |tan(a)± tan(b)| ≥ |a± b| ∀a, b ∈ (−π/2, π/2)
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